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ΘΕΜΑ Α 
Α1. Θεωρία, σχολ. βιβλίο σελ. 31. 
 
Α2. Λέµε ότι µια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη στο σηµείο x0 του πεδίου 

ορισµού της, όταν και µόνον όταν το  
( ) ( )0 0

0
lim

h

f x h f x

h→

+ −

  υπάρχει και 

είναι πραγµατικός αριθµός. 
 
Α3. Ορισµός, σχολ. βιβλίο σελ. 86-87. 
 
Α4. α) Λ  β) Σ  γ) Λ  δ) Λ  ε) Σ 
 
 
 
ΘΕΜΑ Β 

Β1. Το σύνολο λύσεων της εξίσωσης ( ) ( )23 1 8 6 1 0x x x− − + =  είναι 

1 1 1 1 1 1
, , , µε .

3 2 4 4 3 2
 

< < 
 

 

Επειδή Α Β⊆ Α ⊆ Α Β∩ ∪  έπεται ( ) ( ) ( ).Ρ Α Β ≤ Ρ Α ≤ Ρ Α Β∩ ∪  

Έτσι προκύπτει ( ) ( ) ( )
1 1 1

, , .
4 3 2

Ρ Α Β = Ρ Α = Ρ Α Β =∩ ∪  

 
Β2. ( ) ( ) ( ) ( )Ρ Α Β = Ρ Α + Ρ Β −Ρ Α Β ⇒∪ ∩  

( ) ( )
1 1 1 5

.
2 3 4 12

⇒ = +Ρ Β − ⇔ Ρ Β =  

 
Για το ενδεχόµενο Α΄−Β΄ είναι: 

( ) .΄ ΄ ΄ ΄ ΄ ΄Α −Β = Α Β = Α Β = Β− Α∩ ∩  

Άρα ( ) ( ) ( ) ( )
5 1 5 3 2 1

.
12 4 12 12 12 6

΄ ΄Ρ Α −Β = Ρ Β− Α = Ρ Β −Ρ Α Β = − = − = =∩  

Το ενδεχόµενο ∆ ισούται µε ( ) ,΄Α Β∩  οπότε 

( ) ( ) ( )
1 3

1 1 .
4 4

΄Ρ ∆ = Ρ Α Β = −Ρ Α Β = − =  ∩ ∩  
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Β3. Το ενδεχόµενο Ε ισούται µε ( ) ( )A B B A− ∪ −  οπότε 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )
1 5 1 1

2 2 .
3 12 4 4

P E P A B B A P A P A B P B P A B

P A P B P A B

 = − ∪ − = − ∩ + − ∩ = 

= + − ∩ = + − ⋅ =
 

 

Β4. Η εξίσωση 29 3 2 0x x− − = , έχει ρίζες 1

2

3
x = ,  2

1

3
x = − . Άρα ( )

2

3
P Γ = . 

Αν τα ενδεχόµενα Β, Γ ήταν ασυµβίβαστα θα ήταν 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 5 13

1
3 12 12

P P P P PΒ∪Γ = Β + Γ ⇔ Β∪Γ = + ⇔ Β∪Γ = > , άτοπο. 

Άρα τα Β, Γ δεν µπορεί να είναι ασυµβίβαστα. 
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